
Théorème de Hewitt et Savage

On considère le domaine D = R2d, et l’ensemble P(DN) des mesures de probabilité sur DN muni
de sa tribu borélienne BDN .

Définition (Ensemble des probabilités symétriques). On appelle ensemble des probabilités symétriques
sur DN, noté Psym(DN), l’ensemble des mesures m ∈ P(DN) telles que

∀(A1⊗A2⊗· · · ) ∈ BDN , ∀σ ∈ SN, #{σ(i) 6= i} <∞⇒ m(Aσ(1)⊗Aσ(2)⊗· · · ) = m(A1⊗A2⊗· · · ). (1)

Définition (Marginale d’une mesure). Pour une mesure m ∈ P
(
DN
)
, on définit mk sa k-ème

marginale sur Dk muni de sa tribu borélienne par

∀A ∈ BDk , mk(A) = m(A×D ×D × · · · ). (2)

Remarque. Une probabilité dont toutes les marginales sont symétriques est symétrique.

Théorème (de Hewitt et Savage). Soit µ ∈ Psym(DN). Il existe une probabilité π ∈ P(P(E)) telle
que

∀k ∈ N, µk =
∫
P(D)

ρ⊗kdπ(ρ). (3)
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