Théoreme de Hewitt et Savage

On considere le domaine D = R??, et ’ensemble P(D") des mesures de probabilité sur DY muni
de sa tribu borélienne Bpn.

Définition (Ensemble des probabilités symétriques). On appelle ensemble des probabilités symétriques
sur DN, noté Pgym (DY), lensemble des mesures m € P(DY) telles que

V(A1®A2®~ -+) € Bpn, Vo € Sy, #{U(Z) #* ’L} <0 = m(AJ(1)®AJ(2)®' : ) =m(A;RA2®- - ) (1)

Définition (Marginale d’'une mesure). Pour une mesure m € P (DN), on définit my sa k-eéme

marginale sur D* muni de sa tribu borélienne par
VA € Bpr, mg(A)=m(AxDxDx---). (2)
Remarque. Une probabilité dont toutes les marginales sont symétriques est symétrique.

Théoréme (de Hewitt et Savage). Soit pn € Psym(DY). Il existe une probabilité = € P(P(E)) telle
que

Vk EN, pp = / pPrdr (p). (3)
P(D)



