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Corps henséliens

» Une valuation sur un corps K est un morphisme de groupe
v:K* — T, ou (T, -, <) un groupe abélien ordonné, tel que:
Vx,y € K, v(x +y) < max(v(x),v(y)).

Par convention v(0) = 0 < T.
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Example
> k((t)), le corps des séries de Laurent sur k;
» Q, la complétion de Q pour la valuation p-adique;

» Tout corps séparablement clos valué.
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fon) =f02) = X, :={z€Z| (y1,2) € X} = X),,.

» Si cela est possible, on parle délimination des imaginaires.

Théoreéme (Poizat, 1983)

Tout corps algébriquement clos trivialement valué élimine les
imaginaires.
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Tout corps hensélien (K, v) de caractéristique nulle élimine les
imaginaires si 'on rajoute les ensembles S,, et T, pour tout n € Z~g
ainsi que les imaginaires de I et k.

» Cest une version, pour les imaginaires, du principe
d’Ax-Kochen-Ershov.
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Résultats connus

Théoreme
» (Haskell-Hrushovski-Macpherson, 2006) Les corps
algébriquement clos valués éliminent les imaginaires si l'on
rajoute les ensembles S, et T,, pour tout n € Z-.
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rajoute les ensembles S, et T, pour tout n € Z~.

» (Hrushovski-Martin-R., 2014) Les corps locaux
non-archimédiens de caractéristique nulle éliminent les
imaginaires si 'on rajoute les ensembles S, pour tout n € Z~.

» (Hrushovski-Martin-R., 2014) Les ultraproduits de
caractéristique résiduelle nulle de corps locaux
non-archimédiens (autrement dit les corps de séries de
Laurent sur les corps pseudo-finis) éliminent éliminent les
imaginaires si 'on rajoute les ensembles S, pour tout n € Z~.
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Proposition (Hrushovski-Martin-R., 2014)

1l existe un ensemble définissable X, C Z x Q;," etE, C X, x X,
une relation d’équivalence définissable (uniformément en p) tels
que pour tout n € Zg, ayn = |(Xp)n/Ep|.
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Rationalité des séries de comptage

Théoreme (Denef, 1984)

Soit X, C Z x Q}' un ensemble définissable tel que, pour tout
n € Zso, an := |(Xp)n| < 00. Alors ) ant" € Q(t).
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Théoréeme (Hrushovski-Martin-R., 2014)
» La série Sgp(t) est rationnelle en t (uniformément en p).

» Labscisse de convergence de (g est rationnelle.
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